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Aoxnon 1. Anodei&te 6Tt o chvola

1 1
A:{Z-i-mg:m,neN}

n
B = :
{3n+1 neN}

elvon pparyuéva xan Beeite to supremum o to infimum toug. E&etdote av €xouv péyioto # ehdyloto oTotyelo.
No Sixouohoyfoete TARpWE TG ATAVTHCELS COC.

Aoxrnon 2. Anodellte 6t t0 olvolo
A={V/n+1—-yn:n>1}

elvon pporyuévo xou Beeite to sup A xou inf A. E€etdote av to A éxel yéyioto ¥ ehdyloto otoiyelo. Na dixao-
hoyrioete TAPKC TIC AMAVTACELS OUC.

Aoxnon 3. Nua yopoxtnploete we owoth 1 havdacuévn xdde pla and Tic Topaxdte TeoTdoeLS:
(o) "Eva un xevé menepaouévo utocUvoro tou R nepiéyel mévto To supremum Tou.
(B) Av z < M vy xdde otouyelo Tou un xevod ouvérov A C R, téte sup A < M.

(v) Av A xou B elvon pn xevd urocivola tou R xau woylel 6t o < B vy xdde o € A xau f € B, téte
sup A < inf B.

(8) Av A xou B eivar pr xevé urtocivora tou R xou woylel 61t sup A < sup B, téte undpyet ototyeio tov B
ToL elvol dvw QEdyua Tou Guvolou A.

Not 8xouohoYNoETE TIC AMAVTHOELS COC.

Aoxnomn 4. EZetdote av ol napaxdte mpotdoel; eivon aindelc 1 Peudelc: onuewdote anhde (A) av Yewpeite
6Tl mpdroom elvon adndfic B (¥) av Yewpelte otL n npdroon elvon Peudiic.

() "Eote B gpaypévo uvnocivolro tou R ye dnepa otowyeio. Toéte, yio xdde z € B oylel inf B < z < sup B.

(B) Eotw A, B un xevd, xdto @poaypévo utocvvoha tou R tétowr wote A C B. Térte, inf A < inf B.
(v) To otvoro I' = {5k — o 1 n > 1} éyer ehdyioo ooiyelo.
(3) Eotww A C (0,+00) un xevé abvoho pe tny e&hc Widtnra: yio xdde z € A undpyel y € A tétolog dote

y < 5. Tote, inf A = 0.
Aoxnomn 5. Eotw A C R un xevd xou dve gpaypévo xou ¢ > 0. Anodeilte 6t sup(cA) = csup A, 6mov
cA={ca:ac A}
Aoxnomn 6. Eow A C (0,+00) pn xevéd pe inf A = 0. Anodeilte éu yio xdde M > 0 undpye a € A ye
1/a > M.
Aoxmon 7. 'Eotww A, B un xevd, gpaypéva clvola mporydotixedy apidudy pe sup A = inf B. Anobdeléte 61l

v xdde € > 0 undpyouv o € A xou 8 € B, tétowa Gote f — o < €.
[Trédertn: vo yenoWOTOLOETE TOV YopaxTNEIoKs Yo To supremum xou infimum evéc vtosuvéiou tou R.]

Aoxnon 8. 'Eotw A, B un xevd uvnocivoha tou R e tnv e&rig wddtnta: yia xdde a € A xou yia xdde b € B
woylel 6Tt a < b. Amodel&te 6Ti: 10 A elvan dvw @paypévo, To B elvon xdtw gpayuévo, xou sup A < inf B.
AnoTe Topddelypo 0to omoio txavonole{ton 1 undieot) xau toyVel 6Tt sup A = inf B.

Aoxmon 9. Adote napadelypora pun xevev cuvohwy A, B C R ye AN B = & xou sup A = inf B, éva émou
10 x0Wo dxpo avixel 6to AU B xou éva émou Bev aviixel.



