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1) Από τρία μη συνευθειακά σημεία 𝑃0, 𝑃1, 𝑃2 ∈ 𝜋 .

2) Από δύο σημεία 𝑃0, 𝑃1 ∈ 𝜋 και ένα διάνυσμα  𝛼//(𝜋), 

αλλά μη συγγραμμικό με το 𝑃0𝑃1.

3) Από ένα σημείο του 𝑃0 ∈ 𝜋 και δύο μη μηδενικά μη 

συγγραμμικά διανύσματα παράλληλα προς αυτό  𝛼,  𝛽//(𝜋).

Πώς ορίζεται ένα επίπεδο (𝝅)
𝑃0

𝑃1𝑃2

4) Από ένα σημείο του 𝑃0 ∈ 𝜋 και μία διεύθυνση  𝜂 ⊥ 𝜋
κάθετη προς αυτό.

𝑃0
𝑃1

 𝛼

𝑃0

 𝛼 𝛽

𝑃0

 𝜂



Σκοπός είναι να εκφράσουμε :

• Τις συντεταγμένες ενός τυχαίου σημείου σημείο 𝑷 = 𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ (𝜋) ή

• Το διάνυσμα θέσης 𝒓 = 𝑶𝑷 του τυχαίου σημείου 𝑃 = 𝑥, 𝑦, 𝑧 ∈ (𝜋)

με τη βοήθεια των αντίστοιχων μεγεθών που ορίζουν στις προηγούμενες 
περιπτώσεις το επίπεδο (𝜋).

Σκοπός



Περίπτωση 1: Επίπεδο ορισμένο από 1 σημείο και 2 μη συγγραμμικά διανύσματα 
παράλληλα προς αυτό

• σημείο 𝑃0 = 𝑥0, 𝑦0, 𝑧0 ∈ (𝜋), και 

• δύο διανύσματα  𝑎 = 𝑎1, 𝑎2, 𝑎3 , 𝑏 = 𝛽1, 𝛽2, 𝛽3
με παράλληλες διευθύνσεις ως προς το (𝜋).

Δεδομένα: 

Τρία διανύσματα στο 𝑅3 είναι συνεπίπεδα αν και μόνο αν το μικτό 

τους γινόμενο είναι ίσο με μηδέν, δηλ. 𝒂 × 𝒃, 𝒄 = 𝒂, 𝒃, 𝒄 = 𝟎 .

Συντεταγμένες τυχαίου σημείου σημείο 𝑷 = 𝒙, 𝒚, 𝒛 ∈ (𝜋)



Περίπτωση 1: Επίπεδο ορισμένο από 1 σημείο και 2 μη συγγραμμικά διανύσματα 
παράλληλα προς αυτό (συνέχεια)

• σημείο 𝑃0 = 𝑥0, 𝑦0, 𝑧0 ∈ (𝜋), και 

• δύο διανύσματα  𝑎 = 𝑎1, 𝑎2, 𝑎3 , 𝑏 = 𝛽1, 𝛽2, 𝛽3
με παράλληλες διευθύνσεις ως προς το (𝜋).

Δεδομένα: 



Περίπτωση 2: Επίπεδο ορισμένο από 1 σημείο και διάνυσμα κάθετο σε αυτό

• σημείο 𝑃0 = 𝑥0, 𝑦0, 𝑧0 ∈ (𝜋), και 

• διάνυσμα  𝜂 = 𝛼, 𝛽, 𝛾 ⊥ (𝜋).

Δεδομένα: 

Παρατήρηση: Οι άλλες περιπτώσεις ανάγονται σε αυτή που αναλύσαμε πιο πάνω, θεωρώντας  𝜂 =  𝑎 × 𝑏 . 
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• Αν Δ=0, η εξίσωση 𝑨𝒙 + 𝑩𝒚 + 𝜞𝒛 + 𝜟 = 𝟎, ορίζει ένα επίπεδο που 
περνά από την αρχή των αξόνων.

Καρτεσιανή εξίσωση επιπέδου

Διερεύνηση καρτεσιανής εξίσωσης επιπέδου

• Κάθε εξίσωση της μορφής 

𝑨𝒙 + 𝑩𝒚 + 𝜞𝒛 + 𝜟 = 𝟎, με (𝛢, 𝛣, 𝛤, 𝛥) ≠ (0,0,0)

είναι η καρτεσιανή εξίσωση επιπέδου με κάθετο διάνυσμα  𝜂 = (𝛢, 𝛣, 𝛤).

• Αν 𝐴𝐵𝛤𝛥 ≠ 0 τότε η εξίσωση του επιπέδου 

𝑨𝒙 + 𝑩𝒚 + 𝜞𝒛 + 𝜟 = 𝟎 
𝒙

𝒂
+
𝒚

𝜷
+
𝒛

𝜸
= 𝟏,

(Κανονική εξίσωση του επιπέδου)

όπου 𝛼 = −
𝛥

𝛢
, 𝛽 = −

𝛥

𝛣
, 𝛾 = −

𝛥

𝛤

οι συντεταγμένες του επιπέδου επί την αρχή.



Διερεύνηση καρτεσιανής εξίσωσης επιπέδου

• Κάθε εξίσωση της μορφής 

𝑨𝒙 + 𝑩𝒚 + 𝜞𝒛 + 𝜟 = 𝟎, με (𝛢, 𝛣, 𝛤, 𝛥) ≠ (0,0,0)

είναι η καρτεσιανή εξίσωση επιπέδου με κάθετο διάνυσμα  𝜂 = (𝛢, 𝛣, 𝛤).



Διερεύνηση καρτεσιανής εξίσωσης επιπέδου

• Κάθε εξίσωση της μορφής 

𝑨𝒙 + 𝑩𝒚 + 𝜞𝒛 + 𝜟 = 𝟎, με (𝛢, 𝛣, 𝛤, 𝛥) ≠ (0,0,0)

είναι η καρτεσιανή εξίσωση επιπέδου με κάθετο διάνυσμα  𝜂 = (𝛢, 𝛣, 𝛤).


