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MAJHMATIKH ANALUSH I
FULLADIO ASKHSEWN STHN ENOTHTA

��AORISTO OLOKLHRWMA��
( G. Smurl c)

1. Na upologÐsete ta parak�tw aìrista oloklhr¸mata∫
1 + sin x

1− cosx
dx,

∫
x
√
1− xdx,

∫
ex(ln | cosx|−tanx)dx,

∫
dx

sinx
,

∫
dx

cosx
.

2. Na upologÐsete ta parak�tw aìrista oloklhr¸mata (proteÐnetai h olokl rwsh kat�
par�gontec):∫

x cosxdx,

∫
x sin2 x,

∫
x cosx cos(2x),

∫
x2 sinx cosxdx,

∫
lnx

x
√
x
dx,

∫
cos(lnx)dx,

∫
Arcsinxdx,

∫
x

sin2 x
dx,

∫
x4

(x2 + 1)2
dx,

∫
xArctanxdx,

∫
xArcsinx√

1− x2
dx .

3. Jètoume

Ik =

∫
sink x, Jk =

∫
cosk xdx, k ∈ Z.

(i) Na deÐxete ìti gia k�je k ∈ Z \ {0, 1},

Ik =
k − 1

k
Ik−2 −

1

k
sink−1 x cosx, Jk =

k − 1

k
Jk−2 +

1

k
cosk−1 x sinx.

(ii) Na upologÐsete ta oloklhr¸mata∫
sin6 xdx,

∫
dx

cos6 x
.



2

4. Na upologÐsete ta parak�tw aìrista oloklhr¸mata (proteÐnetai h mèjodoc thc an-
tikat�stashc):∫

(1− x)100x2dx,

∫
x9

√
1− x5

dx,

∫
dx

x(x7 − 1)
,

∫
x5ex

3

dx,

∫
e2x

(1 + ex)2
dx,

∫
sin5 xdx,

∫
sin(2x) cos2 x

(1 + cos2 x)2
dx,

∫
e2x cos(ex)dx,

∫
ln(lnx)

x
dx,

∫
sin(
√
x)dx,

∫
Arcsin(

√
x)√

1− x
dx.

5. Na upologÐsete ta oloklhr¸mata

I =

∫
sinx

sinx+ cosx
dx, J =

∫
cosx

sinx+ cosx
dx.

6. Jètoume

In =

∫
(tanx)ndx, n = 0, 1, 2, 3, . . . .

(i) Na deÐxete ìti

In =
1

n− 1
(tanx)n−1 − In−2 , gia k�je n ≥ 2.

(ii) Na upologÐsete ta oloklhr¸mata∫
tan4 xdx,

∫
x tan4 xdx,

∫
x4Arctanx

x2 + 1
dx.

7. Me th mèjodo olokl rwshc rht¸n sunart sewn na upologÐsete ta oloklhr¸mata:∫
x3 + x2 + x− 1

(x+ 1)2(x2 + 1)
dx,

∫
x5 + 2

x2 − 1
dx,

∫
dx

x4 − 4
,

∫
−x3 + 2x2 − 3x+ 1

x(x2 + 1)2
dx,

∫
x3 + 8

x3 − 2x2 − x+ 2
dx,

∫
x+ 2

(x+ 1)3(x− 2)
dx,

∫
3x− 5

(x2 − 2x+ 5)2
dx,

∫
dx

x4 + 4
.
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8. Na upologÐsete ta oloklhr¸mata (proteÐnetai h anagwg  se olokl rwma rht c
sun�rthshc mèsw kat�llhlhc antikat�stashc):∫

sin5 x

cos4 x
dx,

∫
sin2 x

cos3 x
dx,

∫
dx

3 sin2 x+ 5 cos2 x
,

∫
cosx

2 cosx+ sinx+ 3
dx ,

∫
cos4 x

sin3 x
dx,

∫
sin5 x cos2 xdx,

∫
sinx

1 + sin x+ cosx
dx,

∫
dx

sin2 x cos4 x
,

∫
ex

e2x − 4
dx,

∫
dx√
1 + ex

,

∫
ex − e−x

ex + e−x
dx,

∫ √
1 +

1

x
dx .

9. Jètoume

I =

∫
sin2 x cos4 xdx, J =

∫
cos2 x sin4 xdx.

Na upologÐsete ta I + J, I − J, I, J .

TUPOLOGIO TRIGWNOMETRIAS

sin2 x+ cos2 x = 1,
1

cos2 x
= 1 + tan2 x,

sin(2x) = 2 sinx cosx =
2 tanx

1 + tan2 x
,

cos(2x) = 2 cos2 x− 1 = 1− 2 sin2 x = cos2 x− sin2 x =
1− tan2 x

1 + tan2 x
,

cos2 x =
1 + cos(2x)

2
, sin2 x =

1− cos(2x)

2
,

2 sinx cos y = sin(x+ y) + sin(x− y), 2 cosx cos y = cos(x+ y) + cos(x− y),

2 sinx sin y = cos(x− y)− cos(x+ y).


