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΄Ασκηση 1. Υπολογίστε το ολοκλήρωμα I =
∫∫

R
(x+ y) dx dy όπου R = (x, y) : 0 ≤ x ≤ 2, 0 ≤ y ≤ 1}.

΄Ασκηση 2. Δείξτε ότι το εμβαδόν ενός δίσκου ακτίνας R είναι πR2
.

΄Ασκηση 3. ΄Εστω D = {(x, y) : −1 ≤ x ≤ 1, x2 ≤ y ≤ 2− x2}. Υπολογίστε το I :=

∫∫
D

|x| dx dy.

΄Ασκηση 4. ΄Εστω D = {(x, y) ∈ R2 : y ∈ [0, 1], y ≤ x ≤ 1}. Υπολογίστε το I =

∫∫
D

y

(1 + x3)5
dx dy.

΄Ασκηση 5. Υπολογίστε το ολοκλήρωμα I =

∫ 1

0

(∫ 2

2y

cos(x2) dx

)
dy,

΄Ασκηση 6. Υπολογίστε το εμβαδόν του χωρίου D που φράσσεται από την παραβολή y2 = 6x και την ευθεία
x− y = 12.

΄Ασκηση 7. Υπολογίστε το ολοκλήρωμα I =

∫ 1

0

(∫ 1

y=
√
x

√
1 + y3 dy

)
dx αντιστρέφοντας τη σειρά ολο-

κλήρωσης.

΄Ασκηση 8. ΄Εστω D =
{
(x, y) : x2 + y2 ⩽ 2x, x ⩾ 1, y ⩾ 0

}
. Υπολογιστεί το I :=

∫∫
D

x

x2 + y2
dx dy.

΄Ασκηση 9. ΄Εστω D =
{
(x, y) : x2 + y2 ⩽ 1, y ⩾ 1/2

}
. Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα

I :=

∫∫
D

y3

(x2 + y2)3/2
dx dy.

΄Ασκηση 10. ΄Εστω D = {(x, y) : 1 ⩽ x2 + y2 ⩽ 4, y ⩾ 0}. Να υπολογιστεί το

I :=

∫∫
D

(x− y) dx dy.


