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PYAAAAIO AYXKHYXEQN 1

"Aoxnon 1. (o) Aci€te bt xdde nencpacpévo un xevé uTocUVoho tou R éyel uéyioTto xou eNdyLoTo.
( Tmdbeitn: ue emaywyr ws mpog to tARdog twy otoeiwy Tou VTooLYEAov)

(B) Xenowonowbdvag to (o) ddote wior dhAn anddelln e Widtntog e Kohfic Awdtang tou N @ xdde un
xev6 unocUvoho tou N €yel eNdyloto atolyelo.

(Ynddetn: Av A C N un kevd, Jewpeiore tny didonaon A={n € A:n<noyU{n € A:n>ng} dnov
ng éva Tuxdy ooiyeio tov A.)

‘Aoxnorn 2. Anodelte 6t yia xdde n € N xdde cOvoro ye n otouyeia €xel 2™ unochvola.

‘Aocxmnorn 3. 'Eotw A, B un xevd nenepaopéva cbvora. Amodellte 6t to mhidoc dAwv twv aneixovicewy
f:A— Belvae m” émov m to mhjdoc twv otoyelwy tou B xou n to tAfloc twv otolyelny tou A.

(Trdbeitn: Xwabeponoeiote éva nenepaouévo un kevd B kai arodeiéte tny npdraon ue enaywyn oto nArjdog
Ty oTolyeiwy tov A.)

"Aoxnon 4. 'Eotww A, B pn xeva obvoha xot éotw f : A — B. H f xahelton 1 — 1 av yia x&de a1,a2 € A
WE a1 # ag woyler 6n f(a1) # f(az2). Enlone n f xahelton enf av yia xdde b € B undpyer a € A ye b = f(a).
AnodeiZte 6n v xdde n € N xou yioo xdde Ledyoc ouvohwy A, B pe mifdoc otoyelov |A] = |B] = n 1o
hfdoc 6wy twv 1 — 1 xou entl anewxovicewv f: A — B eivaw nl. (dnovn!l =1-2-3...n).

‘Aoxnon 5. 'Eotw A C R un xevé xaw éotw My € R. Av xdde M > My elvon dve @pdrypa tov A del€te 61l
10 My elvan dvw @edrypo Tou A.

"Aocxnon 6. 'Ectw A CR xu éotw s = sup A. Elvow 6ot 1 oyt 611 Yo xdde € > 0 undpyet a € A tétol0
wotes—e<a<s;

‘Acxnon 7. 'Eotw A C B C R un xevd ye 10 B gpayuévo. Aei€te 6Tt xou 10 A elvan ppaypévo xan 6t
inf B<infA<supA<supB

"Aocxnomn 8. Eotw A C R un xevd xon @poryuévo xou éotw s = sup A xou 7 = inf A. Av I = [z,y] xhewoté
Sidotnua tou R pe A C I dei€te 61 A C [1, 5] C I, dnhadr| To [T, 5] elvon to pxpdtepo xhetotd Bidotnua tov R
Tou TEpLEYEL To A.

‘Aoxnon 9. 'Ectww A C R un xevéd xou ppayuévo xou éotw s = sup A xou 7 = inf A. Opllovpe v diduetpo
Tou A va elvon o aprdude diamA = sup{a — a’ : a,a’ € A}. Acilte 6n diamA = s — 7.

‘Aocxnon 10. Ectww A, B un xevd gpoyuéva utochvoha tou R tétowa wote sup A = inf B. Aeldte 61 vy
x&e € > 0 vndpyovva € Axaube Bpe 0<b—a<e
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‘Aoxnon 11. 'Eotww A = { tm,n € N}. Beelte to inf A xou del€te 611 10 A Bev elvan v pporyuévo.
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‘Aocxnon 12. Eotww A, B € R tétowa wote yio xdde a € A xou xdde b € B oylel 61t a < b. Aclte 6u
sup A < inf B.
"Acxnon 13. Eotww A, B C R yrn xevd tétowa dote yio xde a € A undpyet b € B pe b > a.

() Av 1o A Bev elvan dved gpaypévo dellte 6t xou to B Bev elvon dvw gparyuévo.

(B) Av 10 B eivan dve gpaypévo deilte ot xou to A elvan dved gpoypévo xan sup A < sup B.

‘Acxnon 14. Eotww a € R. Xpnolomoldvtog Ty Tuxvetnta Twv pntov optduny dellte 6Tt

sup{geQ:q<a}=inf{geQ:q>a}=a



"Aocxnomn 15. Ectw A, B C R pn xevd xou dve gpaypéva. Aeilte 6t sup(A U B) = max{sup A4, sup B}.
"Aocxnomn 16. Ectw A, B C R pn xevéd xou xdtew gpaypéve. Aeilte 6t inf(A U B) = min{inf A, inf B}.
"Aocxnon 17. Ectww A C R pn xevd o gpaypévo. Oétoupe —A = {—a:a € A}. Acilte b1

sup(—A) = —inf A o inf(—A) = —sup 4

"Aocxnomn 18. Eoctw A xoa B 800 pn xevé unocivola twv nporyuatixdy aptdudy. Oétovye A+ B ={a+b:
a€ Abe B} Acilte 6t av 1o A xou B elvon dves gparypévar, TOTE

sup(A + B) =sup A + sup B

‘Aoxnomn 19. Eotww A xo B 800 un xevd utocivoha Jetikdy nporypotindy apidudy. Oétovye A-B = {a-b:
a € A,be B}. Acilte 6t av to A xou B eivon dvey @parypéva, TOTE

sup(A-B) =sup A -sup B



