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‘Aoxnon 1. (0.5 x 6=3 pov) And Tic napoxdtw npotdoelc Peelte moEe elvon cwotéc xou molée Addog
BIXAUONOYDOVTOC TNV OTAVTNOY GOC.

1. Av (a,) axoroudia tétola dote n < a, < 2n v xdde n € N, téte /a, — 1.
, 1 1, o ,
2. Eotw f: R—Ruye f(0) >0. Av f | — | = — 161 1 f dev elvan suveyhc oto 29 = 0.
n n

3. Av (a,) ouyxhivouca axohouvdio téte lim (a% — agna2n+1) =0.
4. Trdpyer f :[0,1] = R cuveyhc tétowa wote 1o f([0,1]) elvou avoxtd Sdotnua tou R.
5. Av f: R — R ouveyhc un otadepr| téte undpyet « € R pe f(x) € Q.

6. Eotw I, J dwotiuate tou R xou f: I — J yvnoude avfovoa pe f(I) = J. Téte xoun f xow 1 f1 elvou
cuveyelc ouvapTthoeLC.

|
‘Aoxnon 2. 'Ectw n axorovdia a, = ln yioe xdde n € N.
n

Ap41 Ap41

v xdde n € N xou Beeite to lim .

n aTI

(¢) (1 pov.) Troloyiote tov Aéyo

(B) (1 pov.) Acilte 6t n (ay,) v yynoiwe pdivousa xou e€nyeiote yiatl elvon cuyxhivouoa.
(v) (1 pov.) Acigte 6u lima, = 0.

"Aoxnomn 3. 'Eotw X un xevd xow dve geayuévo utocivoro tou R.
() (1 pov.) Aci&te 6Tt undpyel oxohovdia (z,) oto X ye x,, — sup X.

(B) (1 pov.) Eotww M dvw gedyue tou X. Av undpyet (z,) axohouvdia oto X pe z, — M Bdeilte 6n
M =sup X.

(v) (1 wov.) Eoctww f: R — R ouveyhc xou adZovoa. Aeilte i sup f(X) = f(sup X). (Tnddeln: Eotw
M = f(sup X). Acel&te 6t (o) t0 M elvon dvedr gpdrypor Tou ocuvérou f(X) xan (B) umdpyer axohoudin
(x5) ot0 X pe f(x,) = M).

"Aocxnon 4. Eotww a <botwo R xau f: [a,b] = [a,b] yvnolwe adlouca xou cuveyfc ouvdptnon tétolo OoTe
f(a) =a xou f(b) =b. Trnodétoupe enione 6t f(x) # x v x&de x € (a,b).

() (1 pov.) Acite ot axpPic éva and to emdueva Loy VEL.

O fla
1 f(

(B) Trodétoupe 6t woyder 1o (I). Emhéyoupe tuyala éva onuelo 21 € (a,b) xou éotw (zy,) 1 axohoudio tou
TOPAYETOL OO TO T PECK TNG OYEONS Tpt1 = f(Zn) yiot xdde n € N.

f(z) < z vy dha o0 € (a,b).
f(z)

> x vy Ok To ¢ € (a, b).

(B1) (1 pov.) Aci&te 6t 1) (z,) ebvon yvnoine pdvouoa.
(B2) (1 wov.) Beeite 1o limz,.



