TO @EQPHMA ENAIAMEXXON TIMON

IMpétaom 1. Eow f: X = R ka1 éoww £ € X onueio owéyeas tns f ka
neR.

1. Av n < f(§) téte vndpyer 6 > 0 térowo dote n < f(x) ya kdde x €
Xﬂ(€_6a§+6)
2. Avtiotoa, av f(€) < n tdéte vrndpyer 6 > 0 térow dote f(x) < n ya kdde
reXN(E—6E+9).
Anéoaén. To 6w 1o € eivon onuelo ouvéyelag tne f onuabvel €€ oplopol 6Tl ylat
x&de € > 0 undpyer & > 0 tétowo dote |f(z) — f(€)| < € v xéde x € X ye
| —&| < d % 1oodbvaya,

FE) —e< fm) < f(€) +e vaxideze XN (E—6,6+0) (1)
1. TlpoxOntel and v (1) vy e = f(§) —n > 0.
2. Opolwc yw e =n— f(&) > 0. O

Oeopnua 2. (Oedpnua Evdiauéowr Tiudv) Eoto | : [a,b] — R ouvexris
ouvdptnon pe f(a) # f(b). Tére ya kdbe n petaéd wov f(a) kar f(b) vndpyer &
peta&V twv a kai b térow dote f(§) =n.

Andbaén. Eotww 6t f(a) < f(b) (av f(b) < f(a) téte Yewpolpe v —f) %o
éotw f(a) <n < f(b). Oétouue

A={z €la,b]: f(x) <n}

To A elvon pn xevé (a € A) xou dve ppayuévo (amd to b) xau dpo and Inpdtnta
tou R, 10 A éyet supremum. Eotw £ = sup A. 'Eyouye 6t € € [a, b]. Tpdyuort,
a < EB0ta € A xau € dve pedypa tou A xou § < b bt To b elvor dve pedyua
Tou A xou 1o £ elvon To PixpoTERO dvw Qedyua Tov A. Apa n f oplletan oo €.
Oa deifouye 611 oL tepintddoeie n < f(€) xaw f(€) < 1 odnyolyv oe dtomo xou dpo
7 6V SuvaténTa ebvan vor éyouue f(§) = n.

Medrypart, av n < f(§) téte and Ipbtoon 1 undpyer 6 > 0 tétoo dote
n < f(z) yie xdde x € (£ — 6,€ +6) Na,b]. Apa, and Tov opioud Tou A,

(E—0,E+0)NA=0 (2)

Ouweg £ = sup A xou dpa undpyer © € A o0 dote £ — 0 < z < £ "Apa
(€ —6,6]NA#0D, mou etvon drono amd Ty (2).

Ané v dhin pepld av f(§) < n téte (ndht omd v Hpdtaon 1), undpyet § > 0
tétoo dote f(z) < nywxdde z € (€ — 6, +0) Na,b]. Ioodlvoya, and tov
oploud Tou A,

(6_6?§+5)m[a?b]g‘4 (3)

‘Exoupe n < f(b) xou dpo & # b. Onéte a < & < b. Emniéov b ¢ A xou dpo and
™y (3) Yo mpéner £ 4+ 0 < b. ‘Apa

(§,§+0) € [a, 0] (4)

Ané tic (3) xou (4) npoxtmre 6t (§,€+0) C A. ANN& tdte o A nepiéyel otouyela
YVAcLa HEYOADTEPA TOU SUpremum Tou, 4ToTmo. O



