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‘Aoxnon 1. (o) Beeite ¢ fo(z,y) xou f,(2,y) e ouvdptnone f(z,y) = 52°y> + sin(z%y) + *v.

(B) Opolwe Yo Tnv ouvdptnon g(x,y) = a¥, x > 0 xu y € R.

(v) Eivar ot napamndve cuvapthoele mapay oyIioIes;
‘Aoxnor 2. (o) Eoto f:R? = R xou (79,90) € R? tét010 Oote 1 f elvon nopaywylown oto (zo,y0) € R2.
Av undpyel ¢ € R tétol0 wote (70,%0) = ¢ Yl Gha T povadata daviopata u = (ug, ug) € R?, delfte 61t
fo(20,90) = fy(20,90) = ¢ = 0.

(B) Eotwo f: R? = R xu (zg,y0) € R? té1010 doTe Y100 xdde povodiodo u = (ug,us) € R? woydel é1t

ou

%($07y0) = u?. Acifte énn f Sev elvau mapaywyiown oto (2o, yo).

‘Acxnomn 3. Eoto f:R? = R ye tino

faay) = {1 av y = 22 xou (z,y) # (0,0)

0  SpopeTtind

dnhadA 1 f modpver Ty TR 0 oe dha to onuele tou R? extéc and o onuela (z,y) # (0,0) tre mopoBoric
y = 22, 6mou howfBdver v Tiwh 1. Aeile o ednhc.

a) To lim x,1) OV UTAEYEL.
(o) (I’y)ﬁ(o,o)f( Y) ex

0
(B) T x&de povodiado ddvuoua u = (u1, us) € R? woydel 61 —f(0,0) = 0.

ou

IES

‘Acxnon 4. 'Eotww f:R? 5 R pe f(z,y) = G
€ Y

av (z,y) # (0,0) xau f(0,0) = 0.
(o) Aci&te 6t f elvon ouveyhc oo (0,0).
. . . . . oo o O . .
(B) Aceigte pe yphomn tou oplopol e xotd xatebuvon mapaydhyou OTL 1 %(0,0) undpyel yio xdde u =
(u1,uz) povadido diévuoua tou R2.

‘Acxnon 5. (a) Eotw f: R* 5 R. Av f.(2,y) = fy(z,y) = 0 v xdde (2,y) € R? deite ém n f ebvou
oTtoepn.

(B) Eotw f,g: RZ = R. Av Vf(z,y) = Vg(z,y), vioa xéde (x,y) € R? delfte 6t undpyer ¢ € R térolo
doe £(z,9) = g(e,y) + ¢ vio Gha <o (2, ) € R,

‘Aoxnon 6. Alvetow n ouvdptnon f: R? — R pe tino
Ty

[l y) = \/TTyZ
xau f(0,0) = 0. Aei&te o e&¥c.

() H f etvon ouveyhc oto (0,0).

(B) Ou mpidytng téEne pepwéc mapdywyol e f oto (0,0) etvou xou oL dVo undév.

(v) H f dev eivar moparywylown oto (0,0).



3 + zy? + 3
x2+y2

(o) Aci&re, pe yphiomn Tou oplopol tne xatd xatedduvone napaydyou, 6ty f éxet oo (0,0) xotd xatedduvon

‘Acxnon 7. Eoto f:R? — R pe f(0,0) =0 xu f(z,y) = av (z,y) # (0,0).

TopdY WY O 0,0) v x&de u = (ug,ug) povadiodo ddvuopa Tou R2.

75
(B) E€etdote av 1 f elvon maporywylown oto (0,0).
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‘Aoxnor 8. 'Eotw f:R? = R e £(0,0) =0 xou f(z,y) = w av (z,y) # (0,0).

() EZetdote av 1 f ebvan ouveyric oto (0,0).
(B) Beeite i f2(0,0) xon f,(0,0).
(v) E€etdote av n f elvon napaywylown oo (0,0).

‘Aoxnon 9. Eotww f(z,y) nopaywylown ouvdptnon pe v Wdtna f(z +t,y +t) = f(xo,yo) v OAa Tot
(z,y) € R? xau t € R.

() AelErte 6m fo + fy = 0.

(B) Av f,(0,0) # 0 dei&te 6Tt to  lim flay) = 10,0)

(:v,y)—)(o,o) \/ 1‘2 + y2

() Av 7 f ebvon xddone C? Bel&te Ot fur(m,y) = fuy(2,y) = — fay(z,y) yiat %80 (z,y) € R

Oev UTdpEYEL.
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P av (z,y) # (0,0) xou f(0,0) = 0. Arodellte 6T

‘Acxnon 10. Eotww f:R? = R ye tino f(z,y) =
n f ebvar naparywyiown oto (0,0).



