EITANAAHIITIKH EEETAYH ANAAYYHY I XEM®E, 28/8/2024

‘Aoxnon 1. (0,5x 6=3 pov) And tc nopaxdtew npotdoeic Peeite noc elvon cwotéc xon motée Addoc
BIXUUONOYDVTUC TNV ATAVTNOY| GOC.

() (0,5 pov) Av (ay) ouyxhivouoo axoroudio tdte nlLII;O (a3 — agnaznt1asnta) = 0.

(B) (0,5 pov) Av (ay) axohovdia tétown dote 1 < a, < n yo xdde n € N t61e Ya, — 1.
1 1
(v) (0,5 pov) Eotw f: R —Ruye f <> = — v xdde n € N. Av f(0) = 1 t6te n f dev elvou ouveyhc 610
n n
o = 0.

(d) (0,5 pov) H axorovdia a, = (L) ouyxhlivel oto 1.
n

(e) (0,5 pov) 'Eoto f: R — R napaywyiown. Av f/(x) # 0 vy xdde x € R xou f(0) < f(1) t6te n f elvon
ywnoiwe avouoa.
Q) (0,5 pov) Eoto f : [a,b] = R ad&ovoo cuvdptnon. Av n f dev eivar emmiéov xan cuveyhc tdte dev elvan
ATOEOLTNTO. OAOXATPOCUUT).
)
‘Aocxnon 2. (1,5 +2=3,5 nov) Eoctw 1 ouvdptnon f(z) = G- € (—00,6).
-z

() (1) (0,5 pov) AciZte 6w n f €xer axpiBide dvo otadepd onueio T onola xou vo unoroyiocete. (Yreviu-
uilovpe én éva xg € R kaefvmr otalepd onpeio tns f av f(xo) = o)

(i) (0,5 pov) Acigte 6t f eivan yvnoloe adZousa 610 ddotnua (—oo, 6).

(iii) (0,5 pov) Av a < b ta otadepd onuela e f deilte 6T f ([a,b]) = [a,b]. (Me f([a,b]) oupuPoAilovue
Y eikdva tou [a, b] péow tng f, 6naadn f ([a,b]) = {f(x) : « € [a,b]})

(B) Eotw (an) n oxohovdia pe a3 =4 xou ant1 = f(ay) yo xdde n € N.
(1) (1 pov) Acei&te 6t 1 (ay,) eivon @porypévn xou yvnoing pdivouvoa.
(ii) (I pov) E&nyeiote yiori 1 (an) evon ouyxhivousa xou utoloyiote 1o GpLd ne.
"Aocxnon 3. (1,54+1,5=3 pov)
b(oc) (1,5 pov) Eotww h : [a,b] — R cuveyhc ouvdptnon. Acilte 6t undpyer € € (a,b) tétol0 dote

/ h(z) de = h(&)(b— a).

(B) (1,5 pov) Eotww f,g : [a,b] = R ouveyelc ouvaptioeic. Av f(z) < g(x) yw xdde = € [a,b] deite b
b b

/ f(z) dz </ g(x) de.

‘Aoxnon 4. (1+1,5=2,5 pov)

Inx
(o) (1 pov) Eotw G : (1,400) — R e G(z) = e’ dt v x&de z > 1. E&nyeiote vl n G ebvou
0
nopaywyiown xo Beette Tov tono e G/ (z) vz > 1.
(B) Eoww f: R — R 800 gopéc napaywyiowrn cuvdptnon.

(i) (0,5 pov) Tpddte tov yevixd tOmo touv ToAvwvdpou Taylor Th(z) e f, 1¢dnc n = 2 pe xévtpo 10
— T
xo = 0. Tv yvwpeilete vy o lim M ;
x—0 €T

(ii) (I pov) Av urndpyer axorovdia (xy,) e z, # 0 v bha tan € N, z,, — 0 xou f(zy,) = zp yiot %80
n € N, unoroyiote my f(0).
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