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• Ονομάζουμε εσωτερικό γινόμενο δύο μη μηδενικών διανυσμάτων  𝛼, 𝑏 (συμβολικά  𝛼, 𝑏

ή  𝑎 ∙ 𝑏 ) τον πραγματικό αριθμό

 𝛼, 𝑏 =  𝛼 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐𝑜𝑠𝜑 =  𝛼 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐𝑜𝑠
 
 𝛼, 𝑏

Εσωτερικό γινόμενο δύο διανυσμάτων-ορισμός

Παρατηρήσεις

• 𝑐𝑜𝑠
 
 𝛼, 𝑏 =

𝛼,𝑏

𝛼 ∙ 𝑏

•  𝛼, 𝑏 = 0  𝛼 ⊥ 𝑏
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• Γεωμετρική ερμηνεία • Αναλυτική έκφραση • Μορφή πινάκων

 𝑎 ∙ 𝑏 =  𝛼, 𝑏 = 𝛼1𝑏1 + 𝛼2𝑏2

•  𝑎 = 𝛼1 𝑖 + 𝛼2 𝑗

• 𝑏 = 𝑏1 𝑖 + 𝑏2 𝑗

•  𝑎 ∙ 𝑏 =  𝛼, 𝑏 =

•  𝛼 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐𝑜𝑠𝜑 =

•  𝛼 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐𝑜𝑠
 
 𝛼, 𝑏

•  𝑎 ∙ 𝑏 =  𝛼, 𝑏 =

•  𝑎Τ ∙ 𝑏 =

• 𝛼1 𝛼2 ∙
𝑏1
𝑏2
=

• 𝛼1𝑏1 + 𝛼2𝑏2

•  𝑎 =
𝑎1
𝑎2

•  𝑏 =
𝑏1
𝑏2

 𝑎

𝑏

𝜑

Εσωτερικό γινόμενο δύο διανυσμάτων στο 𝑹𝟐 (scalar product)

Ο

Α(𝛼1, 𝑎2)

B(𝑏1, 𝑏2)

 𝑎

𝑏
𝜑
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• Γεωμετρική ερμηνεία • Αναλυτική έκφραση • Μορφή πινάκων

 𝑎 ∙ 𝑏 =  𝛼, 𝑏 = 𝛼1𝑏1 + 𝛼2𝑏2 + 𝛼3𝑏3

•  𝑎 = 𝛼1, 𝛼2, 𝛼3 ,
𝛿𝜂𝜆.  𝑎 = 𝛼1 𝑖 + 𝛼2 𝑗 + 𝛼3𝑘

• 𝑏 = 𝑏1, 𝑏2, 𝑏3 ,
𝛿𝜂𝜆. 𝑏 = 𝑏1 𝑖 + 𝑏2 𝑗 + 𝑏3𝑘

•  𝑎 ∙ 𝑏 =  𝛼, 𝑏 =

•  𝛼 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐𝑜𝑠𝜑 =

•  𝛼 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐𝑜𝑠
 
 𝛼, 𝑏

•  𝑎 ∙ 𝑏 =  𝛼, 𝑏 =

•  𝑎Τ ∙ 𝑏 =

• 𝛼1 𝛼2 𝛼3 ∙

𝑏1
𝑏2
𝑏3

=

• 𝛼1𝑏1 + 𝛼2𝑏2 + 𝛼3𝑏3

•  𝑎 =
𝑎1
𝑎2
𝑎3
𝑏 =

𝑏1
𝑏2
𝑏3

 𝑎

𝑏

𝜑

Εσωτερικό γινόμενο δύο διανυσμάτων στο 𝑹𝟑 (scalar product)
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Ονομάζουμε μέτρο ή νόρμα ενός διανύσματος  𝛼 του 𝑅3 (συμβολικά  𝛼 ) τον πραγματικό 
αριθμό

 𝛼 2 =  𝛼,  𝑎

Μέτρο ή Νόρμα διανύσματος 

Η προβολή του 𝜶 πάνω στο 𝒃 του 𝑅3, ορίζεται ως το διάνυσμα 𝒑𝒓
𝒃
𝒂 =

𝒂,𝒃

𝒂,𝒂
𝒃

Προβολή του 𝜶 πάνω στο 𝒃

𝒂

𝒃𝑶
𝑩

𝑨

𝑲
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Απόσταση μεταξύ δύο σημείων του 𝑹𝟑

Έστω 𝐴 = (𝑥𝐴, 𝑦𝐴, 𝑧𝐴), 𝐵 = (𝑥𝐵 , 𝑦𝐵, 𝑧𝐵) δύο στοιχεία του 𝑹𝟑 με αντίστοιχα διανύσματα 
θέσης 𝑂𝐴, 𝑂𝐵 . Τότε, απόσταση των σημείων 𝐴 και 𝐵 (συμβολικά 𝑑 𝐴, 𝐵 ) ονομάζουμε 
τον πραγματικό αριθμό 𝑑 𝐴, 𝐵 ο οποίος

𝑑 𝐴, 𝐵 2 = 𝑂𝐵 − 𝑂𝐴
2
= 𝑥𝐵 − 𝑥𝐴

2 + 𝑦𝐵 − 𝑦𝐴
2 + 𝑧𝐵 − 𝑧𝐴

2
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